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Temal

1.
a)

3.

En la Teoria del Consumo suele suponerse que las preferencias del consumidor
son monodtonas. Esto implica que, en caso de existir una funcion de utilidad
representando dichas preferencias, las utilidades marginales son positivas.
Considere la funcion de produccion x =f(y,,...,y,,) ¢Es razonable suponer

productividades marginales positivas para cualesquiera niveles de inputs?

En la Teoria del Consumo suele suponerse que las preferencias del consumidor
son convexas. Esto implica que, en caso de existir una funcién de utilidad
representando dichas preferencias, la funcidon de utilidad es cuasiconcava. En la
Teoria de la Producciéon suele ademas afadirse que las productividades
marginales son decrecientes. ¢ Por qué no se impuso esta condicion en la Teoria
del Consumo? ¢ Por qué cree usted que no se habld de rendimientos de escala
en la Teoria del Consumo?

Las funciones x =f(y,y,)=log(y;y;), a>0,b>0 y  x=g(y,Y,)=-Y,; —Y;
definidas paray,>0,y,>0; pueden usarse como funciones de utilidad

representando preferencias monoétonas y estrictamente convexas. ¢ Servirian
también como funciones de produccion?

Sea la funcién de produccionx =f(y,z); siendo f una funcion con derivadas
primeras y segundas continuas. Se sabe que la productividad marginal de
ambos factores es siempre positiva. Establezca condiciones suficientes que
aseguren:

a) Productividades marginales decrecientes.

b) Rendimientos de escala decrecientes.

c) Concavidad estricta de f.

d) Curvas isocuantas decrecientes y convexas.

Suponga una empresa competitiva que a largo plazo produce con una funcion de

produccion Cobb-Douglas x =y y?, a,>0.

a) Explique la relacion entre el valor de los parametros «,f y el tipo de
rendimientos a escala con el que opera la empresa.

b) Razonar si la siguiente afirmacion es correcta o incorrecta: “Si la tecnologia
presenta rendimientos constantes a escala, ambos factores presentan
productividades marginales decrecientes”.

c) ¢Qué restriccidn hay que imponer a los valores de «, f para que se cumpla

Zyisy—xzx?



Tema 2

1. Suponga una empresa precio-aceptante en el mercado de factores, cuya
funcién de costes viene dada por la expresion: C(E,x):8x2(p1p2)12, siendo

5=(p1,p2) el vector de precios de los dos factores, y; e y,, utilizados en la

produccion del bien x.

a) Utilizando el lema de Shephard, obtenga las funciones de demanda
condicionada de factores y; e y.

b) Demuestre que la funcién de costes de la empresa es homogénea de grado
1enp.

c) ¢Qué tipo de rendimientos a escala presenta la tecnologia?

d) Obtenga la funcién de costes de la empresa si su tecnologia viene

representada por la funcion de produccién: x = %y%yz%.

2. Dada la funcion de produccién siguiente Y =z7z)z} donde z es la cantidad del
inputi; o, B, y>0 ya+p+y=1.

a) Silos inputs 1y 2 son variables en el corto y en el largo plazo y el input 3 es
fijo en el corto plazo y variable en el largo plazo, ¢cual es la forma de las
funciones de costes medios y marginales de corto y largo plazo?

b) Calcule las demandas condicionadas del factor z4 en el corto y en el largo
plazo. Qué grado de homogeneidad tienen con respecto al precio de los
factores y con respecto al producto? Explique su significado econémico.

3. Suponga una empresa competitiva maximizadora de beneficios cuya funcion de
produccion esx =f(y,,y,). Sean p, wy y w, el precio del producto y de los
factores productivos.

a) Defina el problema de minimizacion de costes de la empresa a largo
plazo.

b) Suponga que la funcién de produccion es x =2y;*y)* y que wi= wy=1.
Calcule la funcién de costes a largo plazo.

c) Calcule la elasticidad de escala y determine el tipo de rendimientos a
escala que presenta la tecnologia utilizada por la empresa. Sus funciones
de costes medio y marginal, ;son crecientes, constantes o decrecientes
con el volumen de produccién?

4. Para producir x unidades de output cierta empresa incurre en unos costes
W, -W,
W, +W,

dados por C(x,w,,w,)= x%'2 donde w1 y w, son los precios de los inputs

y1€Yo.

a) Compruebe que dicha funcién de costes es cdncava y homogénea de
grado uno (lineal homogénea) en precios.



b)

Calcule las cantidades demandadas de inputs si se desea producir 20
unidades de bien.

Sean y; y y, las demandas condicionadas de los inputs. Compruebe

que%<0,% ay1 _8y2
ow, oW, aw ow,
Compruebe que 851 >0 yayz . ¢,Se deben satisfacer siempre estas
X

desigualdades?

Considere otra empresa que opera con una tecnologia Cobb-Douglas.
Compare las reacciones de ambas empresas ante un aumento del precio
W1.

Considere una empresa precio-aceptante con una funcion de costes

C(X,W1,W2):%(Wr )*x?, siendo w y r los precios de los inputs L, K y x el nivel

del output

a)

b)

Calcule el valor del parametro a de forma que la funcion dada verifique la
homogeneidad de la funcién de costes

Halle la funcién de produccion con la que opera la empresa, las funciones
de demanda compensada de inputs, la funcidon de oferta del output y la
funcién de maximo beneficio



Tema 3

1.

Suponga que una empresa produce el bien x segun la tecnologia dada por la

funcién de producciénx = L"*K"*, siendo w y r los precios de los factores L y K,

respectivamente.

a) Calcule las demandas de los factores que maximizan el beneficio a largo
plazo. Si r varia, ¢como afecta a la demanda de los factores? Compare este
resultado con el obtenido en el apartado anterior y justifique su respuesta.

b) Calcule la oferta de producto con la que la empresa puede maximizar el
beneficio a largo plazo.

c) Calcule la funcion de beneficio. Demuestre la homogeneidad de dicha
funcién e interprétela econémicamente. Compruebe que se cumple el
teorema de Hotelling.

Dadas las funciones de demanda de factores de una empresa competitiva,
y,(p,w,,w,) y vy, (p,w,,w,), y su funcion de oferta x(p,w,,w,) donde p, w1y w; son

los precios del producto y de los factores y; y Y2, respectivamente:

a) Defina la funcion de beneficio de la empresa y explique su significado econdémico.
Muestre el grado de homogeneidad de dicha funciéon apoyandose en el grado de
homogeneidad de las funciones de demanda y de oferta.

Suponga que tanto los precios de los factores productivos como el del producto se

incrementan en un 20% y que el gobierno introduce un impuesto proporcional sobre

los beneficios del 30%.

b) ¢(Como se veran modificados la demanda de factores, la produccién y los

beneficios de equilibrio de la empresa?
2
Si la funcién de beneficio de la empresa competitiva es TI(p,w)= p—m:
8(ww,)
c) Calcule las funciones de demanda de factores y de oferta de producto y
compruebe su grado de homogeneidad. Comente su significado econdémico.

d) Calcule la funcién de costes.

Suponga una empresa competitiva con una funcién de produccién x =y?y/
siendo o, >0, a+pf<1:

a) Halle las funciones de demanda de factores y oferta de bien de la empresa.

b) Compruebe que las funciones de demanda y oferta obtenidas son

homogéneas de grado cero.
c) Compruebe que las funciones obtenidas anteriormente satisfacen las

oy _ 9,

condiciones de simetria, =—= siendo w1 y W los precios unitarios de
2 1

los inputs.

Sean a=1/2, p=1/4:

d) Calcule las funciones de coste y de beneficio y compruebe que satisfacen
todas las propiedades mostradas en teoria.



Sea x=(y;”?+y)?)"® la funcién de produccién de cierta empresa precio

aceptante. Sean w; = wy los precios de los inputs. Actualmente el bien

producido se vende a un precio p = 1y la empresa se encuentra en equilibrio a

largo plazo.

a) Encuentre las cantidades demandadas de inputs y la cantidad ofertada de
output.

b) Suponga que el precio del bien pasa a ser p = 2,;Como reaccionaria la
empresa a largo plazo?

25p*(W +r1)

W r
donde p es el precio de venta del bien producido y w y r son los precios de los
inputs trabajo L y capital K, respectivamente.

La funcion de beneficios de una empresa competitiva es I1(p,w,r)=

a) Halle las funciones de demanda de trabajo y capital y la funcién de oferta de
output.
b) Obtenga la funcién de costes.

Considere una empresa precio aceptante con funcibn de coste,
C(W,I‘,X)=%(W-I’)a x* siendo w y r los precios de los inputs L y K; y x el nivel

de output.
a) Calcule el valor del parametro a de forma que la funcion dada verifique las
propiedades de toda funcidén de costes.
b) Halle, las funciones demanda compensada de inputs y de oferta de output.

Considere una empresa competitiva con una funcion de beneficio maximo dada
2
_Pr
(W or )1/2 ’

respectivamente y p el precio del output y. Determine:

por TI(p,w,r)= siendo w y r los precios de los inputs L y K,

a) Las funciones de demanda de inputs y oferta de output que maximizan el
beneficio

b) ¢Es la funcidon [Mqax dada concava o convexa en precios? ¢Qué implicaciéon
tiene esta propiedad sobre la forma de las curvas de demanda de inputs
asociadas al epigrafe precedente?

c) La funcidon de costes con que opera la empresa.

d) Demuestre que las demandas halladas en el apartado a) minimizan el coste
de obtener el output que maximiza el beneficio ;Como se relacionan ambos
problemas?

e) La funcién de produccién y = F(L,K) asociada a la funcion de costes hallada
en c)



8. Considere una empresa competitiva en todos los mercados que opera con la

funcion de costes C(x,w,r)= 2 (wr)"? x*?

a) Hallar la funcién de produccion X = F(K,L) con la que opera la empresa

b) Hallar la funcion de oferta del output de la empresa si ésta maximiza
beneficios

c) El excedente global del mercado (EC + EP) si la oferta es la del apartado

anterior y la demanda es X = iz



Tema4

1.

2.

Suponga una empresa precio-aceptante en el mercado de factores, cuya funcién
de costes viene dada por la expresion: C(p,x) = 2x /4 (PP, )y2 siendo p =(p;,p,)

el vector de precios de los dos factores, y; e y», utilizados en la produccion del
bien x.

a) Utilizando el lema de Shephard, obtenga las funciones de demanda
condicionada de factores y; e y,. ¢ Son estas funciones decrecientes respecto
ap ? Justifique su respuesta.

b) ¢Qué tipo de rendimientos a escala presenta la tecnologia?
c) Suponiendo quep = (p1,p2) =(1,1), obtenga la funcién de oferta de la empresa

si se comporta como precio-aceptante en el mercado de producto. ¢Se
cumplen en este caso las condiciones de segundo orden del problema de la
maximizacion del beneficio? Justifique su respuesta.

d) Suponga queﬁ=(p1,p2):(1,1), y que la funcién inversa de demanda del
mercado esp,(X)=25-X. Si la empresa es el unico vendedor y se

comporta como un monopolista maximizador del beneficio, compruebe que
X=1 verifica la condicion de primer orden de su problema de optimizacién.
¢, Se cumplen en este caso las condiciones de segundo orden del problema de
la maximizacion del beneficio? Justifique su respuesta y relaciénela con lo
obtenido en el apartado anterior.

Considere un mercado en el que la curva de costes de cada empresa es
C(x,)=x>—6x?+12x, y la curva de demanda del mercado es X° =30-p.

Obtenga y compare el precio, la cantidad y el beneficio del productor en el
equilibrio en los casos siguientes.
a) El mercado es competitivo con libertad de entrada y salida de empresas
iguales.
b) El mercado se organiza como un monopolio con una sola empresa con los
costes descritos.

En el mercado del bien homogéneo X la funcién inversa de demanda es

demanda es p(x):1—5, donde a>0. La tecnologia presenta rendimientos
a

constantes a escala con costes unitarios de cuantia c<1. Demostrar que la
pérdida de eficiencia provocada por el monopolio, medida en términos relativos
respecto del bienestar social obtenido en la asignacién eficiente, es
independiente de la pendiente y la elasticidad de la demanda.



Fatima esta pensando en abrir una guarderia en su barrio, que carece de este tipo de
servicios. Sabe que en el barrio hay dos tipos de familias, unas con rentas bajas y
otras con rentas altas, cuyas curvas de demanda de horas de guarderia son:
X,=a—-p Yy X,=2a-2p, donde a >10. Los costes del negocio corresponderian al

alquiler del local, estimado en 200 u.m. y al salario de los empleados, que esta fijado
en 10u.m por hora trabajada, de forma que C(x)=10x+200. Si Fatima decide

establecer un precio comun por cada hora de guarderia, complementado con una
cuota fija para reservar la plaza:

a) Determinar la cuota fija y el precio por hora que deberia cobrar si no quiere
excluir a ninguna familia. ;A partir de que valor de a Fatima obtendria beneficios
positivos?

b) Si el coste de alquiler fuese nulo, jse verian modificados los resultados del
apartado anterior?

c) ¢Le interesaria a Fatima fijar una cuota exclusivista para que accedan a los
servicios de guarderia solo las familias de demanda alta?

d) Suponga que, ante las presiones de sus vecinos, Fatima decide no cobrar cuota
para reserva de plaza y cobrar sélo un unico precio por hora de guarderia.
Determine la demanda agregada y el precio de equilibrio.

La demanda agregada del mercado del bien X es XP° =80—%p. También se

observa una demanda diferenciada en dos tipos sectores, representadas por:

X, = 20—%p1 y X, =60-p,, respectivamente. El mercado esta abastecido por

un monopolio que posee una funcién de costes totales CT =13,5+51- X +%X2.

Calcule el precio y el beneficio en los siguientes casos:

a) Monopolio maximizador de beneficios y maximizador de ingresos en el caso en
que no discrimine precios.

b) Monopolio maximizador de beneficios si pudiera realizar una discriminacion de
precios de tercer grado entre los dos segmentos de demanda observados.

c) Monopolio regulado con una tarifa en dos partes, en la que el precio (Unico)
marginal se fija igual al coste marginal y una cuota fija que cubra las pérdidas.
Suponga que el numero de consumidores es siempre 10.

d) /Qué ganancia de eficiencia (suma de variacion del excedente de
consumidores mas la variacién de los beneficios) se produciria en el caso (c)
con respecto al (b).



El bien x es producido usando trabajo como unico input segun la funcion de
produccion x=L. La oferta de trabajo viene dada por w(L)=500+4L. La

funcién inversa de demanda de mercado del bien x es p(x)=1000-2x.

Suponga que el bien x es producido por una unica empresa que es la Unica
demandante de trabajo. Calcule la cantidad empleada de trabajo, el output
producido y los precios de equilibrio en cada uno de los siguientes casos:
a) La empresa es un monopolio en el mercado de output y un monopsonio en el
mercado de input.
b) La empresa es un monopolio en el mercado de output y es competitiva en el
mercado de trabajo.
c) El mercado del output es competitivo y la empresa es monopsonista en el
mercado de input.
d) Actua de manera competitiva en ambos mercados.

Suponga que un monopolista maximizador de beneficio tiene unos costes dados
por C(X) = X. El bien X es demandado exclusivamente por dos tipos de
consumidores con funciones de utilidad U! = 4(x1)% + y1 y U2 = 16(x?)Y2 + y2
respectivamente. Existen 10 individuos tipo 1 y un unico individuo tipo 2.
Suponga que el precio del bien y es unitario y la renta M idéntica para ambas
personas.

a) Halle las cantidades demandadas por ambos individuos, la demanda
agregada y el precio de equilibrio en el mercado si la discriminacion entre
consumidores es imposible y debe cargarse el mismo precio por todas las
unidades consumidas. Halle también los beneficios obtenidos

b) Halle el precio cargado a cada consumidor y los beneficios obtenidos si al
monopolista se le permite discriminar entre ambos individuos

10



Temab

1. La demanda agregada del mercado del bien X es X° = 80—%p. Las empresas

poseen una funcién de costes totales C(x;)=51-x, +%xf. Calcule los precios,

cantidades y los beneficios en los siguientes casos:
a) Equilibrio de Cournot con dos empresas.
b) Equilibrio de Stackelberg, siendo la empresa 1 la lider.

2.  En un mercado de oligopolio homogéneo, cuya funcion inversa de demanda es
p(x)=100-x, producen dos empresas cuyas funciones de costes son,

respectivamente: C,(x,)=wx,+2r y C,(X,)=2X,(w—r), donde w y r son los
precios de los factores L y K, respectivamente.

a) Calcule el equilibrio del mercado de Cournot. Explique el significado
econdmico de las curvas de reaccién de las empresas.

b) Si se produce un encarecimiento del factor trabajo, determine el efecto de
esta perturbacion en el equilibrio anterior.

c) Calcule el equilibrio del mercado si las empresas forman un cartel. jPara qué
valor de r producen ambas empresas? ¢Para qué rango de valores de r
produce sélo la empresa 1?

3.  Un mercado con una curva inversa de demanda p(x)=50 - x es abastecido por
dos empresas cuyas funciones de costes son C(x,)=10x, y C(X,)=5x.

a) Obtenga el equilibrio en el modelo de Cournot.

b) Analice si estas empresas tienen incentivos a formar un cartel, suponiendo que
el beneficio conjunto se reparte de forma que la empresa 1 se queda con el 88%
y la empresa 2 con el 12% restante.

c) Analice si, una vez formado el cartel, la empresa 1 tiene incentivos a romper el
acuerdo.

d) Suponga que el juego (la interaccién entre las empresas) se repite un numero
infinito de veces y la norma del juego consiste en que si una empresa rompe el
acuerdo en un periodo, la otra empresa lo hara en el periodo siguiente y a partir de
entonces competiran a la Cournot. Determine a partir de qué tipo de descuento “d”

la empresa 1 tendra incentivos a mantener el cartel. Notese que & =15 siendo i
+i

el tipo de interés.
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4.

El mercado del bien X, con una funcién inversa de demanda p=p(X),
(op(X)/oX <0), esta formado por N empresas idénticas con una funcién de
costes C(x;) que actuan en régimen de oligopolio.

a) Calcule las condiciones de primer orden del problema de maximizacion de
beneficios de cada oligopolista.

b) Si las conjeturas de cada oligopolista son cournotianas, determine el papel
que juegan la elasticidad de la demanda y el numero de empresas en el valor
del precio de equilibrio de Cournot.

Suponga que la elasticidad precio de la demanda es constante e igual a -2, que

N =2 yque C(x,)=cCX .

c) Calcule el precio de equilibrio de Cournot.

d) Calcule el precio de equilibrio de Cartel (o0 monopolio).

Un duopolio abastece de bien x cierto mercado con funcién inversa de demanda
p(x)=200-x. La primera empresa produce con unos costes totales

C(x,)=16x, mientras que la segunda lo hace con unos costes C(x,)=Xx:+3.

Determine el precio de venta en el mercado, las cantidades producidas y el
beneficio obtenido por ambas empresas en los siguientes casos.
a) Las dos empresas se comportan como un duopolio de Cournot.
b) Ambas empresas constituyen un cartel.
c) Las dos empresas se comportan como un duopolio de Stackelberg, siendo la
empresa 1 lider.
d) Las dos empresas se comportan como un duopolio de Stackelberg, siendo la
empresa 2 lider.
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Tema 6

1. Un cientifico que investiga en un laboratorio farmacéutico puede realizar dos
esfuerzos, e” > e®, que pueden ser controlados por el propietario del laboratorio.
Si el cientifico es averso al riesgo y el propietario del laboratorio es neutral al
riesgo:

a) Formule el problema del principal y justifique tedricamente que el
contrato 6ptimo establece un salario fijo para el cientifico.

Suponga que se pasa a un contexto de informacién asimétrica, donde el

esfuerzo del cientifico no es verificable por el propietario.

b) ¢ Se obtendria el mismo resultado? Formule el problema de
optimizacién del propietario explicando el significado econdémico de las
restricciones.

2. El Corte Francés (CF) subcontrata a la empresa Aireplus la instalacion de los
aparatos de aire acondicionado que venda en Madrid en la campafna de verano
de 2004. La funcién de beneficios del CF esB(X -W )= X —-W , siendo X los

ingresos procedentes de las ventas de aire acondicionado y W el pago realzado
por CF a la empresa instaladora. En funcion de las temperaturas del verano
caben dos posibles resultados: X, < X, . La empresa instaladora puede realizar

dos esfuerzos, e* =6 y e® =4, siendo la probabilidad de obtener un resultado

bueno de p(e”)=0,7 con el esfuerzo alto y de p(e®)=0,4 con el esfuerzo bajo.

La empresa instaladora tiene una utilidad de reserva de 100 y su funciéon de

utilidad es U(W,e)=W"?-2e.

a) A partir de las condiciones de primer orden del problema de optimizacién del
Corte Francés determine el esquema de pagos Optimo que deberia
proponer a la empresa instaladora en un contexto de informacién simétrica.

b) ¢/Se obtendria el mismo resultado si la informacién fuera asimétrica?
Especifique la funcién objetivo del principal y las restricciones de su
problema de optimizacion en este contexto y justifique su significado
econdémico.

3. Un agente puede ejercer dos esfuerzos, E = 2 (bueno) y E = 0 (malo), lo que
induce fallos en el resultado con probabilidad 0.25 y 0.75 respectivamente. Su

funcién de utilidad es U(W,E) :100—\1N—0— E; donde W es el salario que recibe,

siendo Uy = 0 su utilidad de reserva. El producto resultante de su trabajo vale 20

si no se producen fallos, y vale cero en caso contrario. Suponga que el principal

es neutral al riesgo.

a) Halle el contrato éptimo en condiciones de informacién simétrica.

b) Halle el contrato 6ptimo si el principal no puede observar el esfuerzo
realizado por el agente (informacion asimétrica).

c) Compare los resultados obtenidos en (a) y (b).

13



Un principal contrata a un agente. Si el agente realiza un esfuerzo alto, E = 8; se
produce un resultado desfavorable con probabilidad p; = 0,2: Si el esfuerzo es
bajo, E = 6; se produce un resultado desfavorable con probabilidad p, = 0,6: El
resultado favorable supone unos ingresos de 2000 u.m. siendo de 1000 u.m.
cuando el resultado es desfavorable. La funcion de utilidad del agente es
UW,E)=W"2-2E vy su utilidad de reserva es Uy = 0: El principal es neutral al
riesgo.

a) Halle el contrato éptimo en condiciones de informacién simétrica.

b) Halle el contrato 6ptimo si el principal no puede observar el esfuerzo

realizado por el agente (informacion asimétrica).

Suponga un modelo principal-agente tal que la funciéon de ingresos de P viene
dada por I(L)=L"? y los salarios de A vienen dados por y'. . Determine el
contrato optimo (y*L*) si P observa el trabajo de A y no hay incertidumbre

Suponga que la funcion de utilidad del Agente A es U =log(y)—-L siendo Ur=1.

Los niveles posibles de trabajo del Agente son L(a)=2; L(b)=1.Suponga que L(a)

es el nivel de trabajo deseado por el Principal, que es neutral frente al riesgo.

a) Halle el pago obtenido por el Agente cuando el trabajo es observable y no
existe incertidumbre

b) Halle el pago 6ptimo del Principal al Agente cuando el trabajo es observable
yM=7%

c) Halle el pago 6ptimo que el Principal entrega al agente cuando el trabajo no
es observable y IM(a) = 2/3; MN(b) =1/4
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